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การถดถอยแบบพหนุาม (polynomial regression) 
เปนระเบียบวิธีที่ใชสรางฟงกชันพหุนามสําหรับขอมูลที่มีการกระจายโดยทั่วไปท่ีไมอยูใน 

รูปแบบของเชิงเสน พิจารณากราฟจากภาพ 

ชุดขอมูลจากภาพประกอบดวย  i x  ,  i y  โดยที่ i = 1, 2 , ...n  คือมีจํานวน n ขอมูล ซ่ึงเมื่อเรา 
ตองการสรางสมการพหุนามอันดับ m สําหรับขอมูลชุดนี้ จะไดวา 

( )  m 
m x a x a x a a x y + + + + =  ........ 2 

2 1 0  (1) 

โดยที่  0 a  ,  1 a  ,  2 a  , …….,  m a  เปนคาคงที่ ที่คํานวณหาจากเง่ือนไขที่วา สมการพหุนามที่ 
สรางขึ้นมานี้  จะทําใหเกิดคาความผิดพลาดโดยเฉลี่ยท่ีนอยที่สุดจากขอมูลทั้งหมดทีก่ําหนดมาให 
นั่นคือ 

( ) ∑ =  2 
i x d E  (2) 

หรือเทากับ 
( ) [ ] ∑ − =  2 

i i  x y y E  (3)
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แทนคา  ( ) i x y  จากสมการ (1) ในสมการ (3) จะได 

( ) [ ] 2 2 
2 1 0 ∑ + + + + − =  m 

m i  x a x a x a a y E  .......  (4) 

จากนัน้  โดยการใชวิธีกําลังสองนอยสุด  ซ่ึงทําจากวิธกีารหาคาต่ําสุด  (minimization)  ของคาความ 
ผิดพลาด E  ในแตละคาคงที่  ทําใหไดระบบสมการที่ประกอบดวย m+1 สมการยอย  ซ่ึงเขียนอยูใน 
รูปเมตริกซไดดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

∑ ∑ ∑ ∑ 

∑ ∑ ∑ ∑ 
∑ ∑ ∑ ∑ 

∑ ∑ ∑ 

+ + 

+ 

+

m m m m 

m 

m 

m 

x x x x 

x x x x 

x x x x 

x x x n 

2 2 1 

2 4 3 2 

1 3 2 

2 

L L 

M M M M 

L L 

L L 

L L 

 
 
 

 

 
 
 

 

 

 
 
 

 

 
 
 

 

 

m a 

a 
a 
a 

M 
2 

1 

0 

= 

 
 
 

 

 
 
 

 

 

 
 
 

 

 
 
 

 

 

∑ 

∑ 
∑ 
∑ 

y x 

y x 

xy 

y 

m 

M 

2  (5) 

เม่ือคํานวณคาคงที่  0 a  ,  1 a  ,  2 a  , …….,  m a  ไดจากสมการที่  (5)  แลว  ก็นําคาคงทีน่ี้ไปแทนลงใน 
สมการ (1) ก็จะไดสมการถดถอยแบบพหุนามอันดับ m ตามที่ตองการ
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ตัวอยางที่ 1 จงคํานวณหาสมการพหุนามอันดับสอง สําหรับขอมูลตอไปนี้ 

x  0  1  3  4  6  8  9  10  11  12 
y  1  -7  -17  -19  -17  -7  1  11  23  37 

วิธีทํา 
สมการพหุนามอันดับสองคือ  y  =  a 0 + a 1 x + a 2 x 2 

หาคา a 0  , a 1 และ a 2 

No.  x  x 2  x 3  x 4  y  x•y  x 2 •y 
1  0  1 
2  1  -7 
3  3  -17 
4  4  -19 
5  6  -17 
6  8  -7 
7  9  1 
8  10  11 
9  11  23 
10  12  37 
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ตัวอยางที่ 2 จากกราฟความสัมพันธของอัตราสวนน้ําตอปูนซีเมนตและกําลังอัดทรงกระบอกมาตรฐาน 
(  cu f  ) ที่ 28 วัน ดังรูป 
จงสรางสมการพหุนามอันดับสามใหอยูในรูปแบบ  W/C  =  a 0 + a 1  cu f  + a 2  2 

cu f  + a 3  3 
cu f 

วิธีทํา 
x  =  cu f  , y  =  W/C 

No.  x (  cu f  )  y (W/C)  No.  x (  cu f  )  y (W/C) 
1  0.40  10  0.58 
2  0.42  11  0.60 
3  0.44  12  0.62 
4  0.46  13  0.64 
5  0.48  14  0.66 
6  0.50  15  0.68 
7  0.52  16  0.70 
8  0.54  17  0.72 
9  0.56  18  0.74
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x  x 2  x 3  x 4  x 5  x 6  y  x•y  x 2 •y  x 3 •y 
0.40 
0.42 
0.44 
0.46 
0.48 
0.50 
0.52 
0.54 
0.56 
0.58 
0.60 
0.62 
0.64 
0.66 
0.68 
0.70 
0.72 

Σ  0.74 
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[คําตอบW/C  =  1.37413E+00  -  3.31967E-03  cu f  +  2.65818E-06  2 
cu f  +  -1.12257E-13  3 

cu f  ]


